
單變數純量函數

極限與連續

函數
這邊重新幫⼤家複習函數的觀念，
有助於之後學習。

Definition （定義域）
（值域）

Onto (Surjective)

Onto

Not Onto

One-One (Injective)

Bijection

Composite Function

Invertible Function Theorem

極限

定義

單邊極限

Left-hand Limit

Right-hand Limit

不存在的情況

左右極限不同

震盪

Infinite Limit

定義

垂直漸近線

Proposition

極限的局部有限性

Limit Laws

透過已知函數極限和 可以更快地算出未知函數的極限！例如，
透過 ，我們可以知道

Theorem Squeeze Theorem

Limit at Infinity

定義

若極限存在則唯⼀！

Theorem

漸近線

Definition

計算方法

觀念補充

若 存在，則 。

若 存在且不等於 ，則 。

綜合上述，我們知道⽔平和斜漸近線不會並存，也就是
只存在其中⼀個或都不存在。（上述的 可改成 ）

小技巧

若曲線 可表為
且 ，則此曲線具有 的漸近線！

⽔平漸近線的定義可以寫成

Infinite Limit at Infinity

這個定理在計算無窮遠處的極限

時很好用，證明也不難，同學們

可以自行嘗試證明。

重要極限

若極限值存在則唯一

連續

定義

在點上連續

單邊連續

在區間上連續

處處連續

不連續的情況

Proposition

Corollary

Theorem

Intermediate Value Theorem

Extreme Value Theorem

連續函數在閉區間上必有最⼤最⼩值

在定義域上一定連續的函數

Polynominal Function

Rational Function

Root Function

Logarithmic Function

Exponential Function

 Trigonometric Function

Inverse Trigonometric Function

Balzano's Theorem
勘根定理

Special Case


